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O ELITE CURITIBA aprova mais porque tem qualidade, seriedade e
profissionalismo como lemas. Confira nossos resultados e comprove
porque temos mais a oferecer.

IME
20009:

2008:

Do SUL inteiro foram 8 aprovados,
todos de Curitiba, e 6 sdo ELITE I!!

10 aprovados (3 primeiros da Ativa, 5°
da Ativa e 6 entre os 10 1°s da

Reserva)

2007:

2006:
2005:

ACADEMIA
FORCA AEREL

g |

ESPCEX

2009: Dos 10 primeiros colocados do
Parana, 5 séo ELITE! E dos 26
aprovados no Parana, 10 sdo ELITE!

11 dos 16 aprovados do Parana,
incluindo os 4 melhores da ativa e os
4 melhores da reserva

Os 4 Unicos aprovados do Parana “oe,
7 aprovados e os 3 unicos
convocados do Parana

2008: 9 aprovados

GUILHERME PAPATOLO CONCEICAO
1° do Parana e 9° do Brasil
BRUNO TRENTINI LOPES RIBEIRO
2° do Parana e 32° do Brasil
2007: 9 alunos convocados no Parana
2006: 9 alunos convocados no Parana (turma de

20 alunos)

2005: 100% de aprovagéo!

EPCAr

2007: 3 dos 4 convocados do Parana

2006: 2 convocados

2005: 1° lugar do Parana
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ITA

Elite Curitiba: 5 anos de existéncia,

5 anos de aprovagoes no ITA !!!

11 alunos aprovados!

LEONARDO FRISSO MATTEDI (ITA 2009)
JULIANO A. DE BONFIM GRIPP (ITA 2008)
LUCAS BRIANEZ FONTOURA (ITA 2008)
MAURICIO FLAVIO D. DE MORAES (ITA 2008)
CAMILA SARDETO DEOLINDO (ITA 2007)
VITOR ALEXANDRE C. MARTINS (ITA 2007)
GABRIEL KENDJY KOIKE (ITA 2006)
RICARDO ITIRO SABOTA TOMINAGA (ITA 2006)
YVES CONSELVAN (ITA 2006)

EDUARDO HENRIQUE LEITNER (ITA 2005)
FELLIPE LEONARDO CARVALHO (ITA 2005)

AFA
2010: 12 convocados, sendo 9 entre os 13 primeiros
do Parana! Destaque para
Tarcisio Gripp: 1° do Sul, 10° do Brasil
2009: 15 aprovados entre os 20 do Parana
(incluindo os 3 primeiros lugares)
Leonardo Augusto Seki: 2° lugar nacional e
1° do Parana!
2008: 13 aprovados
1°s lugares do Parana em
todas as opgdes de carreira
2007: 10 dos 14 convocados do Parana
2006: 11 dos 18 convocados do PR, incluindo:
1° Lugar do Parana (6° do Brasil) em Aviagao
1° Lugar do Parana (9° do Brasil) em Intendéncia

EEAR
2009: 3 aprovacgdes

MURILO RODRIGUES MESQUITA
ROMULO CORREA DA SILVA COSTA
GUILHERME RODOLFO HALUCH CASAGRANDE

2008: 4 aprovacgdes

(2°s lugares dos grupos 1 e 2)

2006: 2 convocados

Escola Naval

2009: Unico a aprovar no PR e em SC!
2008: 9 aprovados

2007: 70% de aprovagao na 12 fase
2005: 100% de aprovagéo!

UFPR
20009:
2008:
2007:
2006:

17 aprovados
9 aprovados

UNIVERSIDADE FEDERAL DO PARATA

2005:

UFTPR
Inverno 2009:
16 aprovagdes nos
cursos mais concorridos
Inverno 2008:
1°, 2° e 4° lugares em Eng. Ind. Mecanica
1° e 2° lugares em Eng. Eletronica /
Eletrotécnica
1° lugar em Eng. de Computagao
Veréo 2008: 13 aprovados
2007: 11 aprovados em varios cursos
2006: 1° Lugar em Eng. Mecanica
2° Lugar em Eng. Eletrénica
2005: 85% de aprovagao em
Engenharia, com 5 dos 8 1°s
colocados de Eng. Mecanica.

S6 no ELITE vocé encontra:
Simulados semanais/quinzenais;
A maior carga horaria.
Os melhores professores!

fELITE

CURITI

- 3013-5400

www.ELITECURITIBA.com.br
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70% de aprovagdo na 12 fase
1° Lugar em Eng. Mecanica
2° Lugar em Eng. Eletrénica
1°Lugar Direito (matutino)
1°Lugar Relagdes Publicas

UNIVERSIDADE TECNOLOGICA FEDERAL DO PARA}
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EXERCITO BRASILEIRO

b. Se xI P, entaio xI B, pois de
xI P, e xI S, entdo xI R.
Logo se xI S, e xI S,, necessariamente xI P, e xI P,,

daise xI (S, CS,), entdo xi (R,CR,).

Como queriamos demonstrar.

| tem-se que se

(W1 Trés dados iguais, honestos e com seis faces
numeradas de um a seis s&do langados simultaneamente.

Determine a probabilidade de que a soma dos resultados de
dois quaisquer deles ser igual ao resultado do terceiro dado.

SOLUGAO DA QUESTAO 02:

Considerando que o resultado dos dados sdo x, y e z. Para
verificar x+y = z, temos 1<x+y<6 que sao 0s possiveis
resultados de z. Montando uma tabela com os possiveis
valores de x+y, observamos que a probabilidade de x e y

verificarem 1<x+y<6 é 15/36.
1(2

4
5
6

5
6

6

oUW

3
4
5
6

D | WN

S|oa|wIN(=

Definido o valor da soma, existe somente um valor de z
que satisfaz x+y = z e a probabilidade de z ser igual a x+y
€ 1/6. Teriamos 0 mesmo numero de possibilidades para
x+z=y e y+z=X, 0 que equivale a multiplicar o resultado
anterior por 3. Entdo

151 _ 95

P=""x=
366 24

Solugao alternativa:
Possiveis resultados: (1,1,2), (1,2,3), (1,3,4), (1,4,5),
(1,5,6), (2,2,4), (2,3,5), (2,4,6), (3,3 6)

3

(1,1,2) Célculo da probabllldade Pt = 1

6 72

(1,2,3) Célculo da probabilidade: &8~ p =1
- 3

6g 36

(1,3,4) Célculo da probabilidade: &8~ p =1
- 3

6g 36
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MATEMATICA (1,4,5) Célculo da probabilidade: ge_lggr p=t
6o 36
m Sejam os conjuntos Py, Py, Sie S, tais que | | 4 56 caiculo da probabilidade: @8- 5 _ L
R,CS)l P (RCS)I P, e (SCS))l (REPR,). 65 ° 36
- 5
Demonstre que (S, S,)1 (R GP). (2,2,4) Calculo da probabilidade: &0 pa1_ 1
SOLUCAO DA QUESTAO 01: S65 72
Dadas as hipoteses: 3
I-(R,cS)i B, (2,3,5) Calculo da probabilidade: ?9 ‘P = 1
N 6¢ 36
- (RGS)I P, i
I - (slgsz)‘l (PlE Pz) (2,4,6) Caélculo da probabilidade: ?9 ‘P = 1
6¢ 36
Partindo de Ill: °
Se x1(SCS,), entio xi§ e xiS,. Como (3,3,6) Calculo da probabilidade: 8919 P = 1
(5,.¢S,)l (REPR,), entdo neste caso, xi B, ou xi P, Total &6 72
dai dois casos: otal:
a. Se xI P, entdo xI P,, pois de Il tem-se que se xI P, i+i+i+i+i+i+i+i+i_£
e xI S,, entdo xI P,. 72 36 36 36 36 72 36 36 72 24

Considere as hipérboles que passam pelos pontos (-4,2]
e (-1,-1) e apresentam diretriz na reta y = -4. Determine a
equacao do lugar geométrico formado pelos focos dessas
hipérboles, associados a esta diretriz, e represente o
mesmo no plano cartesiano.

SOLUGAO DA QUESTAO 03:
Sejam

P, o ponto (-4,2)

P, o ponto (-1,-1)

F1 o foco de coordenadas (x,y)

s a reta diretriz de equagéo y = -4
€ a excentricidade da hipérbole.

Entao:
dR,F, dR,,F
=—2"1 (Eqg.l
dP s dR,,s (EaD)
JOx+af +(y- 2f _J(x+2f +(y+2)

(-1-(-9)
Ay+4 X2 +2x+1+y’ +2y+1 b
9

(2- -4)
x> +8x+16+ y® -
36
3x? +3y? +12y- 12=0
X* +(y+2)° =(2/2)?
O lugar geométrico dos focos seria, entdo, uma
circunferéncia de raio R = 2y/2 e centro O(0,-2), exceto

pelos pontos B e C onde esta circunferéncia toca a diretriz
(pois os focos ndo podem estar sobre a diretriz, o que

geraria uma cbnica degenerada). A representagéo
geomeétrica desta prévia é:
Og¢.
. o -
c = Diretriz
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Entretanto, as condicdes de existéncia para o
equacionamento 1, sao:
a No tridngulo ADD’ temos: DD'= [ ‘/—
CE (I) . , Lei dos co-senos no tridngulo ADB:
CE, : ddAAFl—e>1 b (X+:) (J'S)' 2) >1 BD? = AD? +x* - 2XAD 005 45° =x*(4- 24/3) 0 BD =2>DM =2xDD"2 -
S 2-¢-9) -
(X+4)2 +(y_ 2)2 >36 (C,) Logo DMA =45° e DD'=D'M.
A ) . ] —_ o — X
CE, ddi':sl —e>1 b (x+12+(y+1)>9 (C,) No triangulo AA’D, temos: A'D = ADxen15 -Ex(z-\/i).

e assim os focos devem estar exteriores as duas
circunferéncias (C e C,).

E a representagao grafica final, fica:

2,5

Gy

Diretniz

/B
O L.G. procurado é o arco AD, da circunferéncia
X’ +(y+2)°* = (2\/5)2 com excegado dos pontos A, B, C

e D, algebricamente representado por:
LA+ (y +2)° = (242)°

1(craf +(y- 2)' >3
P (2P +(y+27 >0
f yt -4

(¥ Seja x o valor do maior lado de um paralelogramo
ABCD. A diagonal AC divide A em dois angulos, iguais a 30
e 15. A projecdo de cada um dos quatro vértices sobre a
reta suporte da diagonal que ao o contém forma o
quadrilatero A'B'C’D". Calcule o perimetro de A'B'C'D".

SOLUGAO DA QUESTAO 04:

AD//BCb DAC =BCA =30°.
Lei dos senos no tridngulo ABC:

BC 4 J6 -2

X -5~ (JBC=AD=xx1_V<.
senl15° 2

sen 30°

Assim A'M=A'D +DM =§.

Lei dos CO-Senos no tridngulo A’'MD’
(A'DY)" =A'M? +D'M? - 2xA'MXD'Mxc0s45° U A'D’ :g{\/g- 1) :
Lei dos CO-Senos no tridangulo D'MC’
(D'c')2 =D'M?+MC?- 2xD'MxMC'xc0s45° 0 D'C' _i

2p=x>{«5+@- 1)_

Portanto o perimetro é

m A area da superficie lateral de uma piramide
quadrangular regular SABCD ¢ duas vezes maior do que &
area de sua base ABCD. Nas faces SAD e SDC tragcam-se
as medianas AQ e DP. Calcule o angulo entre estas
medianas.

SOLUGCAO DA QUESTAO 05:
5

Do enunciado, resulta em

4Ih
2

S aT=2SEAsE,

o que

=212pb h=1, onde h é altura do DADS

——a\/ﬁ

No DADS, calculando-se a mediana AQ=DP=

Por construgdo RQ//PD, Logo QT=DP e DT= QP

Do DSDC, @=% (base média) P  DT=

_|f

T——

I\)I—

Do DADT (retangulo em D):

Do DAQT (isésceles pois AQ = DP= QT ):
Aplicado Lei dos cossenos no tridngulo AQT, encontra-se

3
cosa=— b

a= arccosi
13 13
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CURITIBA MATEMATICA
i} Demonstre que a matriz SOLUGAO DA QUESTAO 07:
6@/2+22 Xy xz 0O a) Seja a =a+bw, b=x+yw, com a,b,x,y inteiros, e
c =
c X y’+27° yz -, W:cis(2p/3):-%+i§
2 2~
8 Xz Yz X+tY g Como ab =1 temos:
onde x,y,z1 IN, pode ser escrita como o quadrado de uma (a+bw){x+ yw) =
matriz simétrica, com trago igual a zero, cujo elementos ax+ (bx+ a )w+byw2 -1
pertencem ao conjunto dos niumeros naturais. Y ) )
+(bx+ )ae 1+"/§9+b &1 "/59—1
Obs.: Trago de uma matriz é a soma dos elementos de sua ax+bx+ay *é 2 '75 y*é' 2 I7E_

diagonal principal

SOLUGCAO DA QUESTAO 06:

Seja a matriz M simétrica:

éa r su
M:gr b tg, ondea+b+c=0
gs t cf

Fazendo Mz, encontra-se:

éa’+r?+s’ r(a+b)+st s(a+c)+rtu
=&(@ath)+st rZ+b? +? t(b+c)+r3
E(a+c)+rt tb+o)+rs s*+t°+c’§

Como devemos demonstrar que existe pelo menos uma
matriz simétrica de trago nulo cujo quadrado se iguala a
matriz dada, vamos fazer a=b = ¢ = 0, dai:

~

&?+s’ o re u
e u

M?2= & st r?+t? rs | onde comparando-
& rt rs s+t

se com o enunciado encontra-ser=z,s=yet=x

A matriz procurada é

0 z yu
_é u
M_§Z 0 xl:J
gy x 0g

Considere o conjunto de numeros complexos
E:{a+ bw} ,onde a e b so inteiros e W:cis(2p/3).

Seja o subconjunto U ={fa T E|$bT E noqualab =1}.
Determine:

a) Os elementos de U.

b) Dois elementos pertencente ao conjunto Y =E- U tais
que o produto seja um numero primo.

Se as condicdes (1) forem satisfeitas para alguma
quadrupla ordenada de inteiros (a,b,x,y), entdo

a =a+bw pertence a U, e necessariamente (1) também
devera ser satisfeita para a quadrupla (x,y,a,b), ou seja,

b =x+yw também pertenceraa U .

Comecemos provando que a’?+b%-ab=1 para que
a =a+bw pertengaa U :

|a|:\/a a :\/(a+bw)>{a+va):\/a2+b2- ab? \/2ab|- ab?

Entdo, se a=0 e b=0 temos [a|=0,eal U.

Caso contrario, se ab! 0, entéo |a| 31.

Como, analogamente, temos |b|3 1 ent&o concluimos que
la|=|b|=1, umavez que ab =1.

Assim:

a=a+bwi U b a?+b%-ab=1 (2)

Mostremos ainda que a relagdo (2) so6 vale se al { LO,J}

e bl {- 10}
b++4- 32

a- ab+(p?-1)=0 b a= b 4-30230 b

- 243 YNE - 101

£b£— P bl
3

Analogo para al {-101}. Assim:

al {-101} e bl {- 1,03}

Buscando em (1) as solugbes, tendo (2) e (3) como
hipéteses, por inspecao:

a=0e b=0 P n&o ha solugdes

a=0ebt0 P

(a,b,x,y) =(01-1-1) ou (a,b,xy) =(0- 111
al0eb=0P

(a,b,x,y) =(1,0,10) ou (a,b,xy) =(-10,- 1L,0)
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at0,bt0ex=0Pp
(a,b,x,y) =(- L-101) ou (a,b,x,y) =(1,,0,- 1
al0, b0, x 0e y=0 P néo ha solugdes
at0,br0,xt0ey*0 b
isolando x e y em (1) temos
_ a-b
a’+b*- ab
-b
a®+b%- ab
Usando as combinagdes possiveis que a
condicao (3) nos permite e usando as equagdes acima,
nao encontramos nenhuma nova solugéo.

%9® x=a-be

AZE y=-b

Sendo assim pertencem a U os elementos a =a+bwl E
tais que (a,b) esteja no conjunto
{20),(02),(-20),(0- 1,(11),(- 1- D}, ou resumidamente:

‘U :{L- 1w,- wl+w,-1- W}‘

b) Como esgotamos todas as possibilidades de
al {-101} e bi {-101} e vimos que em todas elas
a =a+bwl U, entdo a condigdo (2) &, na verdade, do
tipo “se e somente se”, ou seja:

a=a+bwl U U a®?+b%-ab=1

(4)

Precisamos achar z =x+ywl Y e z,1 Y, sabendo pois
que |z|*1 e |z,|* 1, tais que z>z,=p, onde p é um
inteiro primo.

Assim, z %z, é inteiro, ou seja, z %z, =z, %z,, 0 que nos

leva a 7,52, =|2)%2,| =|z|¥z,| = p.

Por simplicidade vamos procurar uma solugdo onde
2| =[z| =P

Temos pois:

X2 +y?- xy=p

(= YEV4p- 3y?

2
A expressao acima evidencia que p=3, y=2 e x=1 ¢é

solugéo, de onde encontramos z; =1+2w.
Basta fazer z,=-z para que tenhamos o resultado
esperado.

iz =1+2wl Y

' 1- 2wl Y

P zxz,=3
1% =~

(B} Seja a equagao p” + 144 = ¢°, onde n e q s&o numeros
inteiros positivos e p € um numero primo. Determine os
possiveis valores de n, p e q.

SOLUGCAO DA QUESTAO 08:

Primeiramente consideremos primos somente valores
positivos.

27/0UT/2009
% S
%’Z{ﬂmm&}ﬁ“‘”
p'+144= ¢
p'=q”-12
p" = (a+12)(a-12)

Comoqg>0,entdoq+12>q—-12
Podemos escrever:

(@+12)=p"™"

(q-12)= p"

p "—p =(q+12)-(q-12) =24

p (P —1)=24
24=1x240u2x120u3x80u4x6

12 hipotese:

p"(p"*" - 1)=1x24

p™ = 24, ndo existe primo que atenda.
p™ = 1, qualquer primo atende se m = 0.
p"m —1 =24

p"?°=25® p=5,n=2,q=13.

22 hipotese:

p"(p"*" = 1) =2x 12

p™ = 12, ndo existe primo que atenda.
pP"=2® p=2, m=1

(P = 1) = 12, p"®™ = 13, p = 13, mas a condigdo
anterior diz p = 2.

3?2 hipétese:

pm(pn—Zm _ ) =3x8

pm =3,p= 3, m=1

P -1=8® p"*'=9® p=3,n=4,q=15.

ou

p"=8,p=2,m=3

pn—2m_1=3® pn—2.3=4® p=2,n=8,q=20_

42 hipotese:

pm(pn—Zm _ 1) =4x 6

P"=4® p=2,m=2

(P -1)=6® p">?=7, p=7, mas a condicdo anterior
diziaque n = 2.

Assim, as solugdes (n, p, q) garimpadas foram

S ={(2,5. 13), (4. 3, 15), (8, 2, 20)}.

Se incluissemos a possibilidade de primos negativos, a
resolugao seria analoga, e chegariamos em

S ={(2, 5, 13), (2, =5, 13), (4, 3. 15), (4 =3, 15), (8. 2, 20),

(8, =2, 20), (1, =23, 11), (7, 2, 4)}.

m Seja o sistema

itg(x)tg(y- z)=a

%tg(y)tg(z- X):b, onde a,b,c,x,y,zT IR. Determine as
Hg(Dtg(x- y)=c

condi¢cdes que a, b e ¢ devem satisfazer para que o sistema admita pelc
menos uma solugao.
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SOLUGCAO DA QUESTAO 09:

Vamos provar que uma condigao necessaria para que haja solugéo é
que a+b+c+abc=0.Veremos, entretanto, que essa condigao

nao é suficiente, sendo necessario identificar em que situagdes o
sistema efetivamente possui solugédo para podermos apresentar uma
condigao necessaria e suficiente sobre os valores de a, b e c.
Fazendo a mudancga de variaveis:

1py=(tgx)(tgy)

|

i p, =(tgy)(tg2)

|

i ps = (tg2)(tgx)

Note que se o conjunto {pl, Py, p3} possui 2 elementos negativos e

1 positivo ou os 3 positivos, ha solugéo:

tgx ==+ P1P3 ,
2

O sistema equivale a

: P.- Ps3 —a
1+p,

% Po- Py _ b

i 1+ P3

i i

i P3- Po _ c

T 1+p

Este, para [J; 1-1, Ps 1-1e Ps 1 -1 ), equivale a
&l -a -1éap o aad

€1 1 'bigpzi:gb: )

é'c -1 1 58P éCE

O determinante principal desse sistema é:

1 -a -1

D=[-1 1 -b=-(a+b+c+abc)
-c -1 1

Os determinantes secundarios s&o:
a -a -1

D,=|b 1 -bj=a+b+c+abc
c -1 1
1 a -1

D,=|-1 b -bj=a+b+c+abc
-cc 1
1 -a

D;=[-1 1 b =a+b+c+abc
-c -1 c

Assim, pela regra de Cramer, se a+b+Cc+abc! O, existe uma

Unica solugdo para o sistema em 01, 05, P3, a saber:
atb+c+abc _

- (a+b+c+abc)

PL=P2=P3=

Mas,de(*), Pyt -1, py,t -1e Ps 1 -1, 10go, neste caso, o
sistema n&o possui solugdes.

Assim, uma condicdo necessaria para que haja solugao é que

a+b+c+abc =0.Essa condiggo, entretanto, pode nio ser
suficiente.

Supondo que D=0, ouseja, que a+b+c+abc=0 ().

As duas primeiras equagdes do sistema (**) sdo dependentes se, e
somentese, a=1e b=-1.

As duas ultimas sdo dependentes se, e somente se, & = - lec=1.
Assim, sempre havera pelo menos duas equagdes independentes (a

caracteristica da matriz principal € sempre 2, e o sistema é possivel
indeterminado).

Analisaremos dois casos:
1°caso: a=leb=-1

O sistema tem matriz completa:
el -1 -1 16 20 00
11 1 -12:§-1 11 -1
é-c 11 cy é-c-l 0 2

Logo, a solugéo é dada por

Pl
_c-1+(c+Dp,
Ps3 =
2
(1-¢)  (c+1)
= - -1= -
P2 =P~ P3 5 Py 5

SeCt+l= 0, temos p3 =- 1, logo, neste caso, ndo ha solugao.
sel-c= O,temos p2 =- 1, logo, ndo ha solugéo.

Se (C+1) (C - 1) 1 0, temos dois casos:

. (C+1) e (1- C) s&o ambos positivos: basta tomar [J; grande o
suficiente e teremos trés positivos em {pl, Py, p3} .

. (C+1) e (1- C) s&o ambos negativos: basta tomar [J; grande o
suficiente e teremos um positivo e dois negativos em {pl, Py, p3} .

. (C+1) e (1- C) tém sinais opostos: basta tomar [0 pequeno o
suficiente (nUmero negativo de médulo suficientemente grande) e
teremos um positivo e dois negativos em {pl’ Py, p3} .

Nesses casos, ha solugéo.
Oscasos(@=-1e C:]_)e(b:l e C=-1)sa0 analogos.

Note que se & =1, temos
1+b+c+bc=0U (1+b)(1+c)=00 b=-1Uc=-1.
Da mesma forma, se & = - 1 temos

-1+b+c- bc=0U (b-1(1- c)=00 b=1Uc=1
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2° caso: caso contrario
O sistema equivale ao formado pelas duas primeiras equagdes, logo

a0 aept')
- 16¢ 1;aaoA -1 60 s a b

31 1 bg,é P2 =V go 1-a -b- 1g,§p2- Sa+bj

p,- a,- p;=a. (1- a)p,- (b+1)p;=a+b,
psT i

+b)+(b+1
2:(8. b) (b )ps,poisallebl-l
1-a
p1=a+av(a+b)+(b+l)p3+ 3:(ab+a)+(ab+l)p3
1- a 1- a

.se ab+1= O, entao pl =-1. Logo, o sistema ndo possui
solugdo. Note que, quando ab=- 1, por

~ ~ 2 ~
¢(,a+b+c-c=0U a=-bU a*=1U a=-1,que
recai no 1° caso.
Para ab+11 O, temos dois casos:

- Se (b+1) e (ab+1) tém mesmo sinal, basta tomar D3 grande o

suficiente e teremos dois negativos e um positivo ou trés positivos em
{pl! P2, ps} :

-se (b+1) e (ab+1) tem sinais contrarios, basta tomar Ps
pequeno o suficiente e teremos dois negativos e um positivo em

{p11p2!p3}'

Nesses casos, ha solugéo.

Concluindo:
Para que o sistema tenha pelo menos uma solugéo é necessario e
suficiente que

abc+a+b+c=0 U {ab,c*{1-1

Isso mostra que se qualquer permutagéo de (a, b, C) éigual aum dos

ternos (ll - 1) ou (- fL - 1,1) 0 sistema nao possui solugéo.

Considere a seqiiéncia:

1 11
i Wl

2 22°

1 11 11 1)1 11
I B ey e gty B s [=+== |
2 2Y2 2\V2 2\V2 22

Determine o produto dos 20 primeiros termos
seqléncia.

desta

SOLUGAO DA QUESTAO 10:

ag = 1/% +%00515° =cos 7,5°

Ay = \/% +%cos(30°/218)= cos (30°/2'°)

Assim o produto a ser calculado é

P = cos (30/2"%)°. cos (30/2'®)°... cos 15°.cos 30°
Multiplicando ambos os membros por sen (30/2'°)°,
sen (30/2'%)°.P = sen (30/2")°.cos (30/2"°)°
cos (30/2")°... cos 15°.cos 30°

temos:
. cos (30/2"%)° .

sen (30/2")°.P = 8%9.sen (30/2"%)°.cos (30/2'%)° . cos
e< g

(30/2"7)°.... cos 15°.cos 30°

sen (30/2")°.P = %g.sen (30/2"")°.cos (30/2'7)°... cos
ecg

15°.cos 30°

(...)
.20

sen (30/2"°°. P =F¢  sen (2.30)°
e2g

.20
& o
—+ .sen60°
P= gzﬂ - \/§
sen(30°/2'%)  |2%'sen(30°/2'9)
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